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6.1. Wiasnos¢ UN

System redukcji X posiada wtasno$é jednoznacznosci postaci
normalnej (UN) jesli dla dowolnych konwertowalnych elementéw a
| b, bedacych w postaciach normalnych zachodzi rownos¢ a = b.
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6.2. WHasnos¢ NF

System redukcji X posiada wtasno$é sprowadzalnosci do postaci
normalnej (NF) gdy dla dowolnych konwertowalnych elementéw a i
b, jesli a jest w postaci normalnej, to b jest sprowadzalne do a.

, 2003/2004, Zupetne systemy redukcji

17



17

6.2. WHasnos¢ NF

System redukcji X posiada wtasno$é sprowadzalnosci do postaci
normalnej (NF) gdy dla dowolnych konwertowalnych elementéw a i
b, jesli a jest w postaci normalnej, to b jest sprowadzalne do a.

a € NF(X) A a<—"b = b—-"a

, 2003/2004, Zupetne systemy redukcji



17

6.2. WHasnos¢ NF

System redukcji X posiada wtasno$é sprowadzalnosci do postaci
normalnej (NF) gdy dla dowolnych konwertowalnych elementéw a i
b, jesli a jest w postaci normalnej, to b jest sprowadzalne do a.

a € NF(X) N a<"b = b—"a
AN
N ! /

, 2003/2004, Zupetne systemy redukcji




6.3. Lemat 6: CR = NF

Kazdy system redukcji z wtasnoscia CR ma wtasnos¢ NF.
Dowod:

, 2003/2004, Zupetne systemy redukcji

18



6.3. Lemat 6: CR = NF

Kazdy system redukcji z wtasnoscia CR ma wtasnos¢ NF.
Dowédd: Niech X bedzie systemem redukcji z wtasnoscia CR.

, 2003/2004, Zupetne systemy redukcji

18



6.3. Lemat 6: CR = NF

Kazdy system redukcji z wtasnoscia CR ma wtasnos¢ NF.
Dowédd: Niech X bedzie systemem redukcji z wtasnoscia CR.

a—*x—p9
\CF/
XY, /%
e

, 2003/2004, Zupetne systemy redukcji

18



6.3. Lemat 6: CR = NF

Kazdy system redukcji z wtasnoscia CR ma wtasnos¢ NF.
Dowédd: Niech X bedzie systemem redukcji z wtasnoscia CR.

a—*x—p9
\CF/
X\, /%
dec , . . ,
Aby pokaza¢, ze X jest NF, wezmy element

x € NF(X) konwertowalny do elementu y, € «—* y.

, 2003/2004, Zupetne systemy redukcji

18



6.3. Lemat 6: CR = NF

Kazdy system redukcji z wtasnoscia CR ma wtasnos¢ NF.
Dowédd: Niech X bedzie systemem redukcji z wtasnoscia CR.

a—*x—p9
\CF/
X\, /%
dec , . . ,
Aby pokaza¢, ze X jest NF, wezmy element

x € NF(X) konwertowalny do elementu y, * <™ y. Z wiasnosci
CR istnieje z takie, ze x* —* z «—* y.

, 2003/2004, Zupetne systemy redukcji

18
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Kazdy system redukcji z wtasnoscia CR ma wtasnos¢ NF.
Dowédd: Niech X bedzie systemem redukcji z wtasnoscia CR.

a—*x—p9
\;F/
X\, /%
dec , . . ,
Aby pokaza¢, ze X jest NF, wezmy element

x € NF(X) konwertowalny do elementu y, * <™ y. Z wiasnosci
CR istnieje z takie, ze * —* z «™* y. Poniewaz, x jest w postaci

normalnej, to € = z | element y jest sprowadzalny do x, y —™ x.
g.e.d.
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Kazdy system redukcji z wtasnosciami UN i WN ma wtasno$é CR.
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6.5. Fakt: UN

W systemie redukcji z wtasnoscig UN istnieje co najwyzej jedna
posta¢ normalna dla kazdego elementu.
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6.6. Lemat 8: NF = UN

Kazdy system redukcji z wtasnosciami NF ma wtasnos¢ UN.
Dowad: Niech X bedzie systemem redukcji z wtasnoscia NF.
Aby pokaza¢, ze X'() ma wiasnos¢ UN, wezmy konwertowalne
elementy a i1 b w postaciach normalnych

a—*Db

/Z NF mamy a —* b, zatem a = b bo a jest w postaci normalnej.
g.e.d.
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6.7. Definicja systemu zupeinego

Méwimy, ze system redukcji X jest zupelny (COMP) wtedy i tylko
wtedy, gdy system X ma wtasnosc silnej normalizacji 1 jest
konfluentny.
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6.8. Twierdzenie 2: Cecha zupelnosci

W zupetnym systemie redukcji elementy konwertowalne maja
iIdentyczna postac normalna.
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Rozwazmy aksjomaty teorii grup:

l-a = a (1)
al-a =1 (2)
(a-b):c = a-(b:c) ©)

Dziatanie - nie musi by¢ taczne, tzn. rownanie
a-b=0>b-a

nie jest twierdzeniem teorii grup. Jednakze, rownanie a - 1 = a jest
twierdzeniem teorii grup.
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7.2. Aksjomaty jako reguly redukcji

l-a — a (1)
al-a — 1 (2)
(a-b)-c — a-(b-c) ©)
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Nie woda¢é probleméw w przemiennym stosowaniu regut (1) i (3).

, 2003/2004, Algorytm Knutha-Bendixa

29



a

—1
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